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ENSA-ALHOCEIMA ANALYSE 4
CP I1. SEMESTRE 2
Exercice 1:

1- Calculer les intégrales suivantes :

21 |14+cosx
' K - f

= f_zlxlxldx , ] = f_llxlxldx dx

L= i1 (osx)2dx , M= [T (cosx)2dx. N =[] (x?+2)dx

_ 62x-1 _ 1 31
0= [ ——dx , P= Jo xVx2+4dx Q= | =
2- Calculer J, = fol(x2 — ax)?%dx pour aeR.
Puis déterminer inf,.x (/).

Exercice 2 :
Soient | = [*

sinx f __cosx
0 sin x+cosx 0

x et] =
sin X+COSX

1- Calculer I+] et —]
2- En déduire les valeurs de | et J.

Exercice 3 :
En utilisant un changement de variable calculer les intégrales suivantes :

__ re 3+inx
I_fl (4+1nx)? x f W K= f Vx + xdx

_ 0 (cosx)? _ 0 [e*+3e~*
L= f—§(2+sinx)2 dx , M= fan ( eX+e~x ) dx.

t?+3 _ 3 2t

t(t2+1) t  t2+1

Pour M, on peut utiliser I'égaliteé :

Exercice 4 :

Calculer les intégrales suivantes en utilisant une intégration par parties :
a a

I=[ x*lnxdx pour a>1, J= [ x*cosx dx pour aeR.

K= fol x?e™dx , L= foae“x cos(Bx) dx et M = foae“xsin(ﬁx) dx
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Exercice 5 :
Soit : Inzfolx"e‘xzdx, telle que neN*
1- Calculer I;.

n+1 1
2- Montrerque: [,,,, = TI" ~ %

Exercice 6 :
Soient m et n deux entiers relatifs tels que : m > n.

Calculer f: E(x)dx ou E(x) estla parie entiére de x.

Exercice 7 :
Soient f et g deux fonctions définies sur [a, b]. f étant continue et g continue
par morceaux positive.

Montrer qu'il existe ce[a, b]: f:f(x)g(x)dx = f(c) f:g(x)dx

Exercice 8 :
Soit f:[-1,1] » R une fonction continue et M = sup,—1.171f (X)I.
Montrer que:

f 1 (F (o) + x2f(—x))dx| < gM

Exercice 8 :

VA
- - _ : T
1- Montrer que: lim,_o+ [2e™*5"*dx = =

Utiliser I'encadrement: Vte[0,+oo[0<1—-e"t < t.

2-Montrer que:  limy_q+ [ "X dx = In3.

u

3-soit C = Iimu—>+oo fon e_uSinxdx
VA
a- Montrer que : J'O”e_usmxdx -2 fOZ o~ USINX gy

b- Montrer que : Vxe [Og] sinx > Z?x
c-Endéduireque: C =0.

, . . . . _ 12 u 2
4- Déterminer la limite : D = lim,_,,.e™" fo e dx




